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Solutie problema tabla
proba de programare la clasa a IX-a
Descrierea solutiei – tabla
     100 puncte
Problema se poate rezolva pe baza unor observatii asupra numerelor care vor putea fi scrise pe tabla la finalul jocului.
In primul rand, aplicand scaderi in toate modurile posibile, se va ajunge la un numar minim pozitiv egal cu cmmdc(Ai). Acest lucru se poate demonstra similar cu algoritmul care calculeaza cmmdc(...) prin scaderi repetate. Pentru doua numere initiale (N = 2); este evident, dar se respecta si pentru N > 2.
Dupa ce se ajunge la cmmdc(Ai), prin adunari, se poate genera orice multiplu al cmmdc-ului, pana la si inclusiv produs(Ai). Numerele care se vor scrie pe tabla sunt asadar 1*cmmdc, 2*cmmdc, 3*cmmdc, ..., k*cmmdc; unde 
k = produs(Ai) / cmmdc(Ai); deci sunt k numere.
Deoarece nu este posibil ca un jucator sa fie blocat decat atunci cand s-au scris toate aceste numere, practic in acest joc nu exista strategie. Conteaza doar numarul de runde pentru a decide castigatorul, mai exact paritatea lui deoarece sunt doi jucatori care alterneaza. Mai precis, deoarece numerele scrise initial nu se mai pot rescrie, conteaza de fapt paritatea lui (k-N).
Paritatea unui produs de numere impartit la cmmdc-ul lor se poate calcula doar in functie de paritatea numerelor, pe baza observatiilor urmatoare:
Daca cmmdc-ul este par, cum N > 2; atunci cu siguranta produsul va contine in descompunerea in factori primi cel putin un 2 in plus; deci k va fi par. Pentru a determina daca cmmdc-ul este par, trebuie doar sa verificam daca toate numerele sunt pare.

Daca cmmdc-ul este impar, atunci paritatea produsului se pastreaza si dupa impartitea prin cmmdc. Mai precis, daca produsul era par, si k este par, daca era impar, si k ramane impar. Trebuie deci doar sa decidem daca produsul este par sau nu, conditie echivalenta cu existenta macar a unui numar par Ai.
Pentru a determina paritatea numerelor Ai, este suficient sa ne uitam la ultima cifra; care apare in fisier prima datorita inversarii.
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