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Matematica-proba individuala

Problema 1

Daca a,b,c € R} si a+b+c=1 aratati ca:

a).(a+bc)b+ac)c+ab)=(a+b)’(b+c)(c+a)

b). (i + 1}[£ T 1)(3 T 1) > 64
bc ac ab

Problema 2

Fie M un punct in interiorul AABC neisoscel de laturi a,b,c cu G centrul de greutate al triunghiului si | centrul
cercului inscris.

A A
a)Demonstrati ca AM — Daem T Pancw unde {D}: AM N BC.
MD AABCM

b)Demonstrati ca M,G, | sunt coliniare daca si numai daca
(b - C)AABCM + (C - a‘)AACAM + (a - b)AAABM =0
Problema 3
FieneN" fixat. Se cere:

a)Sa se determine restul impartirii lui 52" prin 2™?.

zn

n+2

-1
b)Sa se arate ca sirul a, = { } , unde {a} reprezinta partea fractionara a numarului real a, este o progresie

geometricd si i orice progresie aritmetica (b, ), cu termeni numere naturale care are doi termeni comuni cu (a, ),

are o infinitate de termeni comuni cu progresia (an)

n>1"*
Problema 4

Se considera sirul (xp)n20 dat prin x, = 2"=n, n €N. Determinati toate numerele naturale p pentru care s, = Xo + X; +
Xz +...+ X, este 0 putere cu exponent natural a lui 2.

Nota:
Timp de lucru 3 ore.
Fiecare subiect este notat cu 25 de puncte.



