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Barem de corectare si notare
proba de matematica
clasaa Vll-a

SUBIECTUL |

Se considera numerele a = v 65 + 4V61+/ 70 + 6v/61 si b = /65 — 4/61+y/70 — 6v61.
2) Aritatica 65+ 4v61=(61+2) .

b) Stabiliti valoarea de adevar a propozitiei: [a — b] = [a] — [b].
c) Comparati numerele {a} si {b}.
Am notat cu [x] partea intreagd a lui x si cu {x} partea fractionara a lui x.

Solutie:
4) 65+4/61=(V61+2) (1p)
b) V65 +4vV6l=v61+2-161-2+4 = /(\/ﬁ+ 2)2 =61 +2

V70 +6vV61=v61+2-V61-3+9 = |(V61+ 3)2=61+3 (1p)
Analog,

V65 —4V61=61—2-V61-2+4 = /(\/H— 2)2 =612 (1p)

V70— 6vV61=/61—-2-V61-3+9 = |(\61— 3)2=+61-3
Deci,a=v61+2+61+3=2V61+5

b= v61-2++61-3=2V61-5 (1p)
[a—b] =10, [a]=20si [b] =10 = [a — b] = [a] - [b] (1p)

¢) {a}=a— [a] = 2V/61+5-20=2V/61-15 (1p)
{b} =b— [b] = 24/61-5-10 =261 - 15 = {a} = {b} (1p)
SUBIECTUL II

1 1 2
VX+VI011l = V2022—x+vV1011  Vx+v2022—x
Solutie: Conditia de existentd a radicalilor: 0 < x < 2022 (1p)

Aratati ca ecuatia are 2023 de solutii numere Intregi.

Se observa ca x = 1011 este solutie a ecuatiei (1p)

Pentru x # 1011, ecuatia devine: VA-VIOLL | V20227%-V1011 _ 2(V2022-%-V1011) (3p)

x—1011 2022—x—1011 2x—-2022

Ultima relatie este adevarata pentru orice x, 0 < x < 2022 (1p)
Cum x = 1011 este solutie, deducem ca exista 2023 solutii numere intregi (1p)
SUBIECTUL Il

Fie patratul ABCD, in care E si F sunt mijloacele laturilor AB, respectiv BC.
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Notam CE N DF = {M} si AM N BC = {N}. Aratati ca:
a) CE L DF;
b) AD = AM,
c) N este mijlocul segmentului CF.

Solutie:

a) A BCE = A DCF (C.C) = «BCE = <CDF
IBCE + <DCE = <BCD sau <CDM + <DCM = 90°
= ICMD = 90°, deci CE L DF

b) Fie P simetricul punctului E fata de A.
Avem A DAP =A CBE (C.C), deci «BCE = <ADP = <CDF
ACDF + «FDA = <ADP + <FDA = <FDP = 90° = PD 1 DF
Rezulta ME || DP si atunci DMEP este un trapez dreptunghic.
Fie Q — mijlocul lui DM, AQ-este linie mijlocie in trapez
Dar AQ | EM si EM 1L DM = AQ L DM
AQ —este mediana si indltime in A ADM, deci AD = AM
c) Din AD = AM, rezulta <ADF = <AMD
LADF = «CFD (alt.int) si XAMD = <NMF (op.vf)
Rezulti <CFM = <NMF , de unde MN = NF (1)
INMC + «NMF = 90° «MCF + <MFC = 90° si xNMF = <MFN =
ZNMC = <MCN =, deci MN = CN (2)

(1p)

(1p)
(1p)
(1p)
(1p)

(1p)

Din (1) si (2) obtinem CN = NF sicum N € CF, = N este mijlocul segmentului CF (1p)

SUBIECTUL IV

Se considera trapezul ABCD, cu AB || CD si 2AB = 3CD.

Paralelele la AD prin C si prin mijlocul P al laturii CD intersecteaza latura AB in N, respectiv M.

Fie {G} = MC n PN,{K}=DN nPM,{E} = AP nBCsi {F} = BP n AD.
Aratati ca:
a) Dreptele EG si FK se intersecteaza pe latura AB;
b) Dreptele EF si AB sunt paralele si AB = 2EF.
Solutie:
4B _CD

a) Din2AB=3CD = S ZD:a=>AB:3a,CD:2a=>AM:MN:NB

DCNA paralelogram = K mijlocul lui DN =
KM linie mijlocie in A NAD = KM = 22
AFDP~AFAB=22=20-1 242

FA AB 3 FA 3
Fie {R} =FK n AB

AD
RM _ KM _

A RKM ~ ARFA = mzi: RA = 3RM = R este mijlocul lui MN.

RA AF 227
2

Analog, se arata ca {S} = EG n AB este mijlocul lui MN.

Rezultd ca R = S, deci FR si EG se intersecteazd pe AB. .......cccooeviiiiiiciiiicnncnn,

........... (2p)
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b) DinARKM~ARFA =281 _2
RF RA 3
RT Thal
DinARGN~AFEB=>%:%:§=>%:%=“>”KG I| FE SI FE = 3 KG(1p)
DarKGzMR:»KGz@z%:FEzs-%:Af:AszzEF ............................ (1p)



