
    

 CONCURSUL PROSOFT@NT–JUNIOR 

martie 2023 
 

SUBIECTE 

proba de matematică 

clasa a VII-a 
 

SUBIECTUL I 

Se consideră numerele 𝑎 = √65 + 4√61+√70 + 6√61 și 𝑏 = √65 − 4√61+√70 − 6√61. 

a) Arătați că ( )
2

65 4 61 61 2+ = + . 

b) Stabiliți valoarea de adevăr a propoziției: [𝑎 − 𝑏] = [𝑎] − [𝑏]. 

c) Comparați numerele {𝑎} și {𝑏}. 

Am notat cu [𝑥] partea întreagă a lui 𝑥 și cu {𝑥}  partea fracționară a lui 𝑥. 

 

SUBIECTUL II 

Arătați că ecuația: 

1

√𝑥 + √1011
+

1

√2022 − 𝑥 + √1011
=

2

√𝑥 + √2022 − 𝑥
    

are 2023 de soluții numere întregi. 

 

SUBIECTUL III 

Fie pătratul 𝐴𝐵𝐶𝐷, în care 𝐸 și 𝐹 sunt mijloacele laturilor 𝐴𝐵, respectiv 𝐵𝐶.  

Notăm 𝐶𝐸 ∩ 𝐷𝐹 = {𝑀} și 𝐴𝑀 ∩ 𝐵𝐶 = {𝑁}. Arătați că: 

a) 𝐶𝐸 ⊥ 𝐷𝐹; 

b) 𝐴𝐷 ≡ 𝐴𝑀; 

c) 𝑁 este mijlocul segmentului 𝐶𝐹. 

 

SUBIECTUL IV 

Se consideră trapezul 𝐴𝐵𝐶𝐷, cu 𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷 și 2𝐴𝐵 =  3𝐶𝐷.  

Paralelele la 𝐴𝐷 prin 𝐶 și prin mijlocul 𝑃 al laturii 𝐶𝐷 intersectează latura 𝐴𝐵 în 𝑁, respectiv 𝑀.  

Fie {𝐺}  =  𝑀𝐶 ∩  𝑃𝑁, {𝐾} = 𝐷𝑁 ∩ 𝑃𝑀, {𝐸} = 𝐴𝑃 ∩ 𝐵𝐶 și {𝐹} = 𝐵𝑃 ∩ 𝐴𝐷.  

Arătați că: 

a) Dreptele 𝐸𝐺 și 𝐹𝐾 se intersectează pe latura 𝐴𝐵; 

b) Dreptele 𝐸𝐹 și 𝐴𝐵 sunt paralele și 𝐴𝐵 = 2𝐸𝐹. 

 

Notă:   Toate subiectele sunt obligatorii 

Timpul de lucru este de 3 ore.  

Se acordă jumătate de oră pentru familiarizarea cu subiectele 

 


