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Clasa a Vll-a
SUBIECTUL I

a) Determinati toate perechile de numere rationale (a, b) care verifica egalitatea:

J2(@+1)2-2v2 =|b+ 13- V2 3.

b) Determinati aria dreptunghiului ABCD cu AB= x cm si BC=y cm astfel incat:

VxZ —10x + 61 + /y* — 6y + 25 < 10.
Solutie:

a) la+1/'vV2-2v2=|b+1]-V3-V3+V2 &
(la+11=-3)-vV2=(b+1-1)-V3>
la+1]—-3=0=|a+1| =3
silb+1—1=0=|b+1] =1
Obtinem perechile: (2, 0), (-4, 0), (2, -2), (-4, -2)
Jx—5)2+36+/(y—3)2+16 <10

b) Jx—5)2+3626,/(y—3)2+16=4, (V)X yER si
J(x—5)2+36+/(y—3)2+16 =10
Deci, x=5, y=3 si A= 15 cm?

Oficiu

SUBIECTUL Il

a) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia:

x—+1+x—+2+x—+3+ -+ 22 = 9025,

2027
b) Demonstrap ca §= [\/_] [\/f] + [\/§] + -+ [\/2025] — 2 nu este patrat perfect.
Solutie:
a) ﬂl—1+ﬂ—1+@—1+ 42—
a2’ ro 5 2027
+ +=
3 4 2027
(X—Z)(+ + - + +m)—0
Deoarece l+l+l+ +—— 0 x—2 =0,S={2}
3 4 5 2027

b) [Vn?] =[VnZ+1] =" =[VnZ+2n] =n,n €N, fiind 2n+1 astfel de termeni

V2025 =145S=12-1+1)+2Q-2+ 1) +44(2-44+ 1) +45—2
S=2(1%24+22+ . +44>)+ (1 +2+ -+ 44) +45 -2
Ultima cifrd a lui S este 0+0+5-2=3, deci S nu este patrat perfect
Oficiu
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SUBIECTUL Il

in AABC bisectoarea AE intersecteaza mediana BF in punctul G, unde E € BCsi F € AC.

g ) . .. BG CE
a) Sa se determine a € N, astfel incat i 24,

b) Daca AAGF si ABGE sunt echivalente, demonstrati ca G este centrul de greutate al AABC.

Solutie:
a) AE- bisectoare = % = % 1p
AG- bisectoare = 2= =28 5 B¢ _ 28 B0 _ 248 1p
GF AF GF > GF AC
BG CE 2AB AC
——=——=2>=>a=1 2p
GF BE AC AB
b) Appec=Anea — Anpa
Apacr = Angra — Aspca = Anpea = Anars 1p
Fie EM L AB,FN 1 AB.
BA-ZEM — BA;FN = EM = FN 1p
EM || FN = EF || AB, F —mijlocul segmentului AC 1p
Deci, E este mijlocul segmentului BC = G este centrul de greutate al AABC 1p
Oficiu 2p

SUBIECTUL IV
Trapezul isoscel ABCD are diagonalele perpendiculare, iar paralela la baze dusa prin punctul de
intersectie al diagonalelor intersecteaza laturile neparalele BC si AD in punctele P, respectiv R.

Punctul Q este simetricul punctului P fata de mijlocul segmentului BC. Aratati ca:

a) QR = AD;
b) QR L AD.
Solutie:

a) Searatdca OR = OP => O mijlocul lui PR 1p
Fie M mijlocul lui BC => OM linie mijlocie in APRQ => OM = %RQ 1p
ABOC (% = 90°), OM- mediana => OM = ~BC = 1p
ABCD trapez isoscel, deci BC = AD => RQ = AD 1p

b) Fie {T} = MO N AD. Cum AOMB —isoscel => «MBO = <MOB = «DOT 1p
In ABOC, <OCB + <0BC = 90° 1p
Cum <ACB = «BDA => «ADO si <DOT sunt complementare 1p
In concuzie AD 1L MT si cum OM // RQ, deducem AD 1 RQ 1p

Oficiu 2p





