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Barem
proba de matematica
Clasa a Vlil-a

1. a) Determinati numerele reale X i y pentru care 5x° +y® +20 = 2X + 3xy + 6V .
b) Calculati volumul unui paralelipiped dreptunghic cu dimensiunile @, b, si € stiind ca

e

Rezolvare: a) Inmultim relatia cu 2 si obtinem:
(x=2)2 +(y—6)% +(3x—y)? =0 10x* + 2y + 40 = 4x + 6xy +12y , de unde:

2p
X=2,Y=06 siverificd y=3X. 2p

Xy,X=0,y >0 agalitatea are loc pentru X=Y .

2 4
Cum a, b, si ¢ sunt numere pozitive, 8+ 3 >2\2,b+ b

2 4 8
Prin inmultire obtinem | &+ a2 b+ b C+ < 264,

2. 4 8
Rezultica a=—,b=—,c=— 2p
a b c

Obtinem ci @ =+2,b=2,c=2y2=V =843, 1p
2 puncte din oficiu.

b) Din inegalitatea mediilor stim ca

24,c+§24\/§_ 1p
c

2. a) Aratati ci: |)— I — {XE Ve 1}
1.3 3.5 5.7 7 2023-2025 x—1

i) [x—12|+|x = 2°|+[x =8| +...+ [x— 2025°| > [x — 2025 -1013], oricare ar fi

numarul real X.

x> +ax+1 '
b) Fie fractia F(X)= a1 X € R | unde a este un numar real nenul dat. Daci M si m sunt cea
mai mare, respectiv cea mai mici valoare pe care le poate lua fractia F, aritatici M —m= |a|
Rezolvare: a) i)ﬂs-1©ﬂ+130<:>i30<:>x—1<0<:>x<1 1p
x-1 x—1 x—1
2 2 2 2 _3- 1 5- 3 7— 5 2025 2023 1
—+...+ =1- <1 1p
1 3 3.5 5 5.7 2023-2025 1 3 3-5 5 7 2023 2025 2025
i) [ =22 +[x = 22| +[x = 32| + ..+ [x - 20257 >|(x =17~ (x = 22 ) + (x =32 )— ..+ (x~ 20252]  1p

=[x =12 = x+27 4+ X~ 37 — .+ X~ 20252| =[x~ (17 +.32 +5? +...+ 20257 )+ (2% + 4 +...+ 20247
=[x~ +22 +37 +...4+ 20252 )+ 2(27 + 4% +...+ 20247
2025-2026-4051 _ 1012-1013-2025| _

— |y — +8. =|x—2025-1013. 1
\x . = 3 p
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b) Daca a#0,F(x) =1+ = -1, 8. 2 1
) Daca ’ x* +1 2 x*+1 P
2X
Aritim ca —1< <1, 1
ratdm cd 71 p
. . . a . a a
Daca a>0 si inmultim relatia cu 5 obtinem m=1—53 F(X)S1+§: M =M —m=a=|a|. 1p
. . . a . a a
Dacd a<0 gi Tnmultim relatia cu 5 obtinem m=1+53 F(X)§1—§= M=M —m=—a=|a| 1p.

2 puncte din oficiu.

3. Pe planul triunghiului echilateral ABC, de latura a, se ridica de aceeasi parte perpendicularele AA’si

- - . :
BB’, AA =?,BB =&, Daci (A'B'C)n AB = {P} atunci:

a) calculati CP;

b) determinati tangenta unghiului plan al diedrului dintre planele (4'B’C) si (ABC);

c) aflati distanta de la punctul B la planul (4’B’C).

Rezolvare: a) AA'[|BB'= AA' si BB' coplanare, A'B'nAB={P} . Aplicim TFA in triunghiul PAA’

PB BB' 2
—>—=——=-=PB=2a i CP=av7.

PA_ AA 3 . Obtinem \/_
b) Ducem BQ L CP = B'Q L CP si gisim unghiul dintre plane <B'QB .
BO = a\éﬁ :tg{B'QB:g_

¢) Aratam ci (A'B’C) L(BB'Q).
Construim distanta BT L B'Q= BT L (A'B'C).

a\/30

10
2 puncte din oficiu.

BT =

2p
1p
2p

1p
1p

1p

4. Fie ABCDA’B’C’D’ prisma patrulatera regulata. Aratati ca ABCDA’B’C’D’este cub daca si numai

daca A'C L AD"'.

Rezolvare: ,,=”ABCDA’B’C’D’ cub =AD’ 1 A’D

CD 1 (ADD")
AD'c (ADD")
Obtinem astfel ca AD'L (A'DC).

Cum A'C c (A'DC),avemca A'C L AD'

(13 2

—

A'C L AD'

CD L D‘A}

— AD' L (A'CD),A'D c (A'CD)
— AD'LA'D

}:>CDJ_AD'

—=ADD A4’ patrat, deci ABCDA’B’C’D’ este cub.

2 puncte din oficiu.

1p
1p

1p
1p

Ip

1p
Ip
1p



