P1. Fie ne N" un numar natural mai mare decat 1 si p un numar prim astfel incat n|p—1 si

p|n® —1. Demonstrati cd 4p —3 este patrat perfect.

Solutie: Evident n< p. Din relatia p|n° 1 deducem p/(n—1)(n*+n+1)=> p/n’+n+1. Fie
p=kn+Lk eN".Rezultici p/kn®+n si p/kn’*+kn+k, de unde obtinemkn+1/kn—n+k,
deci kn+1/-n+k-1.Cum kn+1> |k -n —1| , singura posibilitate este k =n+1. Tn acest caz

p=n?+n+1siatunci 4p—3=(2n+1)°, ceea ce trebuia demonstrat,

P2. Se considerd triunghiul ABC cu <tABC =<ACB =30° si punctele D, E €(BC) astfel incat
BD =1, EC =2 si «DAE =60°. Determinati lungimea segmentului DE .

Solutie: Aplicam teorema sinusurilor in triunghiurile AEC si N

ABD si obtinem , respectiv

a
sin(900 +a) ~sin (600 —a)
1 a
sina sin(300 +a)

. Eliminam a din cele doua egalitati si

rezultd 2sin a cosa =sin (300 +a)sin (600 —a) RN

By E
& 2sinacosa = (%cosw+§sin aj[?cow—%sin aj .

H 0
Dupa efectuarea calculelor obtinem tg2a = ? , deci o =15° si atunci a = Sl_n f:o =/3+1.
Sin

. . . e . X+3 a
Din teorema sinusurilor aplicata in triunghiul ABC deducem — = de unde

sin120°  sin30°’
X=+/3.




